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Hzerri afleidur

£ln) _ d;'i (,c(n—l))

par sem 9 (x) (= f/(x)) er fall af x (afleidufallid) pa ma skilgreina afleidu af f/(x):

dx

dx \ dx dx2

X — %(x) er fall og taka ma afleidu pess o.s.frv.
da"f  d dn—f
dxn dxn—1

dx
~—
diffurvirki

eda
£ln) _ di (,c(n—l))

X
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Snertilina (tangent line)

Lina gegnum (xo, f(x0)) med hallatélu f'(xo)
er snertilina grafsins y = f(x) i punktinum

(%0, f(x0))

Ath: Snertilina er besta linulega nalgunin a f(x) i (xo, f(xo))
Ath:
y = f(x0) + f'(x0)(x — x0)

er jafna snertilinunnar i (xo, f(x0))-)

Kjartan G. Magnusson o.m.fl. Ymsar afleidur, snertlar, kedjuregla og ho February 8, 2016 3/11



Ymsar afleidur, snertlar, kedjuregla og hornaféll

Andartakshradi (instantaneous rate of change)

Andartakshradi i x er f'(x)

b.a. breytingahradi f m.t.t. x i xg:

o) g 1B 10

Dami: Breytingahradi rammals kalu m.t.t geisla:
dv . d 47rr3
r=ro - dl’ 3

4w 3r2
dr -

r=r 3 r=r
(] 0

— 47r?
=4nry
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Dami

Breytingahradi rammals kalu m.t.t geisla:

_— = — —Fr = — = I
dr r=rp dr 3 r=rp 3 r=rp e
(ath. ad petta er flatarmal yfirbords kilu med geisla rp)
Ath: df o
O oo = 00)
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Afleidur hornafalla

% ] %sinx:cosx
Q %cosx: —sinx

Q %tanx:sec2x (: 1 )

B cos? x
Orstutt s6nnun a d% sin x = cos x:
sin(x + h) —sinx

sin x - cos h + cos x - sin h — sin x
h

h

. cosh—1 sin h .
sin x — + cos x - S —sinx-0+4cosx-1=cosx
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Samsett fall

F(x) = (f o g)(x) = f(g(x)) kallast samsett fall
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Kedjureglan - afleida samsetts falls

Ef f er diffranlegt i v = g(x) og g er diffranlegt i x, pba er f o g diffranlegt

i x og
(fog)(x) =1f(g(x) -&'(x)

betta ma einnig rita:

@ _dyau
dx ~ dudx
eda df df 4
_a . %€
dX(X) = du(g(x)) > (x)
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Dami

Snjébolti ad bradna.

4
V= §r3 (rammal kalu)

Na eru V og r foll af t (tima)  V/(t) og r(t). G.r.f. ad

dv . .
i —k - (yfirbordsflatarmal kalunnar), k>0 er fasti.
betta er staerdfraedilegt likan af bradnununni, p.e. rimmal minnkar med hrada sem er i beinu

hlutfalli vid flatarmal yfirbords kilunnar
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Obein diffrun

Skilgreinum y(x) med y® —y — x> + 1 = 0 og finnum hallatdlu snertils
ferilsins i (1,1)

Litum & y sem fall af x p.a. y(1) =

Diffrum jofnuna m.t.t. x.

dy dy
4 —_— e
2 dx dx 2x=0

Finnum nd %(1), med pvi ad nyta okkur ad y(1) =

5-10%(1) — F(1) —2=0
= %(1)(5— 1)—2=0
= #1)y=2=1

Snertill i (1,1) er pvicy =1+ %(X —1) pey= %x + %
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Hadir breytingahradar

Sandur baestist vid keilulaga hragu med hrada 24m3/min. Hornid vid
toppinn er 1.2 rad. Hversu hratt vex haed sandbingsins pegar hann er 2 m?
Lausn:

1
V= §7Tr2 - hm?

Pekkjum T og h, viljum finna %. Viljum bvi losna vid r. Hofum ad

5 =tan0,6 og pvi r = htan0,6 Pa er
1 2
V= §7r(htan 0.6)° - h

b.e.

V(t) = irtan?0,6 - h(t)?

= 9¥ = ym-tan?0,6- 3h(t)? - 9

‘fj‘t/ = 24m3/min, h = 2m:
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